
Chapitre X - Primitives

Définition : Soit 𝑓 une fonction continue sur un intervalle 𝐼.
On appelle primitive de la fonction 𝑓, toute fonction 𝐹 déri-
vable sur 𝐼 telle que 𝐹 ′ = 𝑓.

théoreme : Soit 𝐼 un intervalle. Toute fonction continue sur
𝐼 admet des primitives sur 𝐼.

Propriété : Soit 𝑓 une fonction continue sur un intervalle 𝐼.
Soit 𝐹 une primitive de la fonction 𝑓 sur 𝐼.
Soit 𝐺 une fonction dérivable sur 𝐼.
𝐺 est une primitive de 𝑓 ⟺ ∃𝑐 ∈ ℝ, ∀𝑥 ∈ 𝐼, 𝐺(𝑥) =
𝐹(𝑥) + 𝑐

Propriété : Soit 𝑓 une fonction continue sur un intervalle 𝐼.
Soit 𝑥0 ∈ 𝐼. Soit 𝑦 ∈ ℝ.
Il existe une unique primitive 𝐹 de 𝑓 sur 𝐼 telle que
𝐹(𝑥0) = 𝑦0.

Propriété : Soient 𝑓 et 𝑔 deux fonctions continues sur un
intervalle 𝐼. Soient 𝐹 et 𝐺 les primitives sur 𝐼 respectivement
de 𝑓 et 𝑔. Soit 𝑘 ∈ ℝ.

• 𝐹 + 𝐺 est une primitive de 𝑓 + 𝑔
• 𝐹 − 𝐺 est une primitive de 𝑓 − 𝑔
• 𝑘𝐹 est une primitive de 𝑘𝑓

Propriété : Soient 𝑢 une fonction dérivable sur un intervalle
𝐼 et à valeurs dans un intervalle 𝐽.
Soit 𝑣 une fonction dérivable sur l’intervalle 𝐽.
Une primitive sur 𝐼 de la fonction 𝑢′ × (𝑣′ ∘ 𝑢) est 𝑣 ∘ 𝑢.

Propriété : Soit 𝑓 une fonction définie sur un intervalle 𝐼. Soit 𝐹 une primitive de 𝑓 sur 𝐼.
Dans le tableau ci-dessous, 𝑐 est un réel.

Si 𝑓(𝑥) = Alors 𝐹(𝑥) = 𝐼
𝑘 avec 𝑘 ∈ 𝕣 𝑘𝑥 + 𝑐 ℝ

𝑥 1
2 𝑥2 ℝ

𝑥𝑛
1

𝑛+1 𝑥𝑛+1 ℝ si 𝑛 > 0
avec 𝑛 ∈ ℤ\{0; −1} ] − ∞; 0[ ou ]0; +∞[ sir 𝑛 ⩽ 2

1
𝑥 ln(𝑥) + 𝑐 ℝ∗

+

1
𝑥2 − 1

𝑥 + 𝑐 ] − ∞; 0[ ou ]0; +∞[

1√
𝑥 2

√
𝑥 + 𝑐 ]0; +∞[

sin(𝑥) − cos(𝑥) + 𝑐 ℝ

cos(𝑥) sin(𝑥) + 𝑐 ℝ

𝑒𝑥 𝑒𝑥 + 𝑐 ℝ

Propriété : Soit 𝑓 des fonctions définies sur un intervalle 𝐼. Soit 𝐹 une primitive de 𝑓. Soit 𝑢 une fonction dérivable sur 𝐼.
Dans le tableau ci-dessous, 𝑐 est un réel.

Si 𝑓(𝑥) = Alors 𝐹(𝑥) = Remarques
𝑢′(𝑥)(𝑢(𝑥))𝑛

1
𝑛+1 (𝑢(𝑥))𝑛+1 + 𝑐 ∀𝑥 ∈ 𝐼, 𝑢(𝑥) ≠ 0 si 𝑛 ⩽ 2

avec 𝑛 ∈ ℤ\{0; 1}
𝑢′(𝑥)
𝑢(𝑥) ln(𝑢(𝑥)) + 𝑐 ∀𝑥 ∈ 𝐼, 𝑢(𝑥) > 0

𝑢′(𝑥)
(𝑢(𝑥))2 − 1

𝑢(𝑥) + 𝑐 ∀𝑥 ∈ 𝐼, 𝑢(𝑥) ≠ 0

𝑢′(𝑥)
√𝑢(𝑥) 2√𝑢(𝑥) + 𝑐 ∀𝑥 ∈ 𝐼, 𝑢(𝑥) > 0

𝑢′(𝑥) sin(𝑢(𝑥)) − cos(𝑢(𝑥)) + 𝑐

𝑢′(𝑥) cos(𝑢(𝑥)) − sin(𝑢(𝑥)) + 𝑐

𝑢′(𝑥)𝑒𝑢(𝑥) 𝑒𝑢(𝑥) + 𝑐


